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Introducéo

Curvas algébricas complexas séo os zeros de um
ou mais polindmios em duas varidveis complexas. Essas
curvas nido sdo subconjuntos compactos de C?. Para
resolver este problema, precisamos do conceito de curvas
algébricas projetivas.

As curvas algébricas projetivas sdo subconjuntos
compactos do plano projetivo complexo P? que é
construido acrescentando “pontos no infinito” a C2. Mais
precisamente, P? é o conjunto das classes de equivaléncia

P? = (C - {0})/~
onde ~ é arelagdo de equivaléncia
(x,y,z) ~ (a,b,c) & 3ILE CA# 0:(x,y,z) = A(a, b, c).
Identificamos C? com o subconjunto de P?
U={x7y,z] € P?z=1]}

onde [x,y,z] representa a classe de equivaléncia de
(x,v,z). Dessaforma, os pontos [x,y, z] € P? com z = 0 s&o0
considerados “pontos no infinito” de C2.

Uma curva projetiva complexa em P? s&o os zeros
de um ou mais polinébmios homogéneos em trés variaveis,
isto €, polinémios P(x, y, z) satisfazendo

P(Ax, Ay, Az) = 2%P(x,y,z),VA € C

para algum d € N.

Podemos enxergar as curvas algébricas complexas
(que sé&o subconjuntos de €?) como sendo subconjuntos de
IP2. Isso ¢é feito por meio da homogeneizac&o de polindmios,
transformando as curvas algébricas complexas em C? em
curvas projetivas complexas em P2,

Os objetivos principais deste trabalho foram
classificar topologicamente as curvas projetivas complexas
e desenvolver um estudo introdutério sobre sua estrutura
complexa.

Resultados e Discussao

As curvas projetivas complexas ndo-singulares
sdo, topologicamente, esferas com alcas. Mais
precisamente, uma curva projetiva complexa nédo-singular
de grau d é, topologicamente, uma esfera com g alcas (i.e.
toro, bitoro, tritoro, ...), onde g é dado pela férmula do grau-
género (ou “grau-genus”):

1
g=5(d-1(d-2).

Assim, em patrticular, curvas projetivas complexas
nado-singulares sdo superficies. Mais do que isso, essas
superficies admitem uma estrutura de superficies de
Riemann. Isso significa dizer que faz sentido falar sobre
funcdes holomorfas e podemos fazer analise sobre essas
superficies.

Conclusodes

Os principais resultados demonstrados nesse trabalho
foram:

Teorema 1 (Formula do Grau-Género): Uma curva
projetiva complexa ndo-singular de grau d em P? é
topologicamente uma esfera com g algas onde o género (ou
genus) satisfaz a férmula do grau-género

1
9=5d-1d-2).

Teorema 2: Se C é uma curva algébrica complexa em C?
definida por um polinbmio P(x,y) entdo C — Sing(C) admite
um atlas holomorfo. Em outras palavras, C — Sing(C) é uma
superficie de Riemann.

Figura 1. Exemplo de um tritoro (ou esfera com trés algas).
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